1 Trigonometrické Fourierovy rady

Systém funkci
1 CcoSNT sinnz
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tvorf iplnou ortonormélni mnozinu v prostoru L?([—m,7]) (pro funkce s real-

nymi i komplexnimi hodnotami). Obdobné& pro komplexni L?([—m,]) pouZit
systém

néeN

e
, neiz
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Pro f € L?([—n,n]) poloZime
1 (7 1 [7 1 [7 .
ag = — f@)dt, a,=-— f(t) cos(nt) dt, b, = 7/ f(t)sin(nt) dt, n € N.
T ) . o T .

a pro x € [—m, ]
a n
sn(x) = ?0 + Z ay, cos(kx) + by sin(kx).
k=1
Véta 40 (o stejnomérné konvergenci Fourierovy Fady). Nech? f je 2m-periodickd
spojitd funkce, kterd je po ¢dstech spojité diferencovatelnd. Potom

o0
1. Z |an| + |bn| < oo,
n=1

2. sp, = f na (0,27

Poznamky a priklady. 1. Pro obecnou periodu L > 0 pracujeme s ortogo-
ndlni systémem
2mnx . 2mnx

1, cos , sin , neN
L L

2. Pokud je f lichd, plati a,, = 0, n € Ny, pokud je f sudd, plati b, = 0,
n € N.

3. Prototyp Fourierovy fady pro nespojitou funkci: necht g je 2w-periodickd
ag(x) =2, e (—mpi), potom

o

g(z) ~ Y (1)

n=1
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—

Dadle

(a) Fada konverguje bodové k primeéru jednostranngch limit (na R),

(b) Fada konverguje lokdlné stejnomeérné na (—m, 7).



4. (véta o konvergenci Fourierovy fady k priméru) Necht f je 2m-periodickd
funkce, kterd je po éastech spojité diferencovatelnd. Potom

2

flzH)+f(z—
(a) sp — fat)+f@=) )2 )

loc

(b) pokud je f spojitd na («, B), potom s, = f na (a, B).

2 Funkce komplexni proménné

Neformalni tavod



